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Soru 1) X = [0,1] lizerinde ayrik metrik olsun.
A={1,%,1/9,61/16, ..} kimesinin kompakt olup
olmadigini agiklayiniz.

Ayrik metrik uzayda bir noktanin 1 yarigaphi agik
komsulugu sadece merkezdeki noktadan olusacagindan,

A={D/n%1):n=123,.}
= {{1}, {1/4}, {1/9}, ..}

ailesi A kiimesinin bir acik ortiisiidiir. Ancak bu 6rtiiniin
hicbir sonlu alt ortiisliniin bulunamayacagi aciktir. O
halde A kompakt degildir.

Soru 2) (X,d) ayrik metrik uzayinin tam olup
olmadigini agiklayiniz.

Ayrik metrik uzaydaki Cauchy dizilerinin terimlerinin
sadece sonlu tanesi farkli olup, bir yerden sonraki tim
terimleri ise sabittir. Dolayisiyla yakinsaktir. Yani ayrik
metrik uzayda her bir Cauchy dizisi yakinsaktir ve uzay
da tamdir.

Soru 3) (X,d) ayrik metrik uzay ve Y bos
olmayan bir altkiime ise ¥ tam uzay olur mu?
Aciklayiniz.

Ayrik metrik uzaydaki her kiimenin hem acik hem de
kapali oldugunu biliyoruz. Ayni zamanda ayrik metrik
uzay tam uzaydir. Tam wuzaylarda sadece kapali
altuzaylarin tam oldugu sonucuna gore bos olmayan her
altkiime kapali olacagindan ayni zamanda tam da olur.

Soru 4) f: X4 —» Ym homeomorfizminin bir
agik donligiim olup olmayacagini agiklayiniz.

f bir homeomorfizm ise, f birebir, orten, f ve f?
siireklidirler. ! : Y — X siirekli oldugundan varis uzayi
olan X deki aciklarin ters goriintiileri Y de agik olacaktir.
Yani X deki agiklar, Y de agiklara gider. Bu da f in agik
doniisiim oldugunu belirtir.

Soru 5) f: Xa - Ym f(x) = c sabit
fonksiyonunun X ve Y lizerindeki metrikler ne
olursa olsun siirekli oldugunu gosteriniz.

Her € > 0 sayis1 ve her xo € X noktasi i¢in d(X,Xo) < &

iken m(f(x),f(xo))) < € olacak sekilde bulunmasi
gerekmektedir. f(x) = f(Xo) = ¢ oldugundan
m(f(x),f(xo)) =m(c,c)=0<¢
olacag acgiktir.
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