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Soru 1) p, p+8 ve p+22 sayilarinin hepsini asal
yapan bir p pozitif famsayisinin bulunmadigini
gosteriniz.

p asal degilse ispatlayacak bir sey yoktur. O halde p nin asal
oldugunu kabul edebiliriz. Eger p =2 ise p+8=10; p=3 ise p+22
=25 olup asal degildir. Bu sebeple p >3 alabiliriz.

Bu durumda p nin 3 ile bdliminden kalanya 1 yada 2 dir.

ilk durumda p=1 (3) olup p+8=9=0 (3) olacagindan p+8, 3 ile
bdlinebilirdir ve asal olamaz.

ikinci durumda p =2 (3) olup bu kez de p+22 =24 =0 (3)

olacagindan p+22 asal olmayacaktir.

Soru 2) p tek asal sayi olsun. -1, Qp nin bir
elemani ise p nin 4 modunda bire denk
oldugunu gosteriniz.

[‘—1]=(—1)2 (p)

p
p-1

(_—1] =1 dir. Yani
p 2

oldugundan -1 e Qp, ise

nin ¢ift olmasi gerekir. Yani k bir

tamsayi olmak lizere =2k, ve bdylece de p =1+ 4k veya

denkolarak p=1 (4) elde edilir.

Soru 3) 11 modundaki tim ilkel kokleri

bulunuz.

Once 2 yi deneyelim. ¢(11) =10 oldugunu hatirlayalim.
21=2,22=4, 23=8, 24=5, 25=10, 26=9, 27=7, 28=3, 29=6, 210=1.
Dolayisiyla 2, mertebesi 10 olan bir eleman oldugundan bir ilkel
koktur.
Simdi diger sayilari deneyelim.
31=3, 32=9, 33=5, 34=4, 35=1;
41=4, 42=5 43=9, 44=3, 45=1;
51=5, 52=3, 53=4, 54=9, 55=1;
61=6, 62=3, 63=7, 64=9, 65=10, 66=5, 67=8, 6%= 4, 6°=2, 610=1;
71=7,72=5, 73=2, 74=3, 75=10, 76=4, 77=6, 78=9, 79=8, 710=1;
81=8, 82=9, 83=6, 84=4, 85=10, 86=3, 87=2, 88=5, 89=7, 810=1;
91=9, 92=4, 93=3, 94=5, 95=1;
10"=10, 102=1
olup diger ilkel kokler 6,7 ve 8 dir.

Soru 4) p ve q farkli asallar olmak iizere n =
p.q seklinde vyazilabilen tim mikemmel
sayilari belirleyiniz.

n miikemmel ise t(n) = 2n olmalidir. p ile q farkli asallar oldugundan

t(n) = t(p.q) = t(p)-t(a) = (1+p)(1+q) = 1+ p + q + pq =2pq
veya

Pa=p+q+1
yazabiliriz. Buradan

p=(q+1)/(a-1)

buluruz.q=2 icin p=3,q=3 icin p=2 asallar disinda ¢dzim
olmadigi agiktir.

Soru 5) 143x = 17 (315) kongriiansinin genel
¢ozlmiini bulunuz.

315 = 3257  oldugundan verilen kongriansi asagidaki (g
kongrlanstan olugan sisteme dénUsturebiliriz.
143x=17 (9)
143x =17 (5)
143x =17 (7)
Bu kongrianslar diizenlendiginde
8=8 (9)
3x=12 (H)
x=3 (7)
elde edilir. Denk olarak
=1 (9
x=4 (5)
x=1 (7)
yazabiliriz. Cinlilerin kalan teoremi kullanilarak x = 1+9%k =4 (5) ve
4k=8 (5) den k=2 (5) veya k=2+5t elde ederiz. Bdylece x =
1+9(2+5t) = 19+45t buluruz. Son kongriianstan 19+45t=1 (7) veya
3t=3 (7) elde edilir ve béylece t=1 (7) yada t=1+/m
yazilabilir. Sonug olarak x = 19+45(1+7m) = 64+315m veya x =
64 (315) bulunur.

Not: Siire 80 dakikadir. Basarilar. INC




