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Soru 1) p > 2 sayisi iki tamkarenin toplami seklinde

ifade edilebilen bir asal sayl ise ¢(p) nin 4 ile
bollinebildigini gosteriniz.

p = x*+y? seklinde yazlabiliyorsa p = 0, 1 veya 2 (4)
oldugunu biliyoruz. p=0 ve 2 (4) iken p > 2 oldugundan p
asal olmaz. O halde p=1 (4) tir. Yani p = 4k+1, keZ
seklindedir. Ancak o(p) =p-1 oldugundan

o(p) = 9(4k+1) = 4k
elde edilir ve bu 4 ile bolunebilirdir.

Soru 2) p bir tek asal ise x2 = 1 (p) kongrliansinin Z, de
kag ¢6zimi vardir? Belirleyiniz.

x2=1(p)ise x*-1=0 (p) veya (x-1)(x+1) =0 (p)
dir. Bu da p | (x-1)(x+1) demektir. p asal oldugundan
p|(x-1) veya p|(x+1) olur. Bu da verilen kongriiansin
x =1 (p) veya x = -1 = p-1 (p) seklinde iki tane
¢Oziimiiniin oldugunu gosterir.
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Soru 3) Her aeUs igin [5){5) oldugunu

gosteriniz.

2
_1=62(37) oldugundan {;—71] - (%j — +1 dir. O halde

-a -1\ a a <
[Ej = (Ej(ﬁj_[ﬁj oldugu agiktir.

Soru 4) t(n), n dogal sayisinin pozitif bolenlerinin
toplami olmak Gzere

tlp$p2 )=32:4(p? +1).t(p? +1)
olacak sekildeki farkli ps ve p2 asallarini bulunuz.

p1 ve pz asallar1 farkli ve t bir ¢arpim fonksiyonu
oldugundan

t(p2 (o3 )= 32.4(p? +1).(p2 +1)
yazabiliriz. O halde
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pr -1 py-1 2 2
. =32t(p; +1).t(p5 +1)
p1—1 p;-1 ' ?
buluruz. Sol taraf  carpanlara ayirilip
sadelestirildiginde

(py +1)py +1)=32
elde edilir. Miimkiin olan 1.32, 2.16 ve 4.8 ¢arpimlari ele
alindiginda aranan asallarin ps = 3 ve p2 = 7 oldugu
goriiliir.

Soru 5) a, b, ¢ sifirdan farkli tamsayilar olmak (izere
ax — by = ¢ denkleminin tamsayilarda ¢6ziminin olmasi
icin gerek ve yeter sarti ifade ediniz. Genel ¢dzimi
belirleyiniz.

ax + by = ¢ denkleminin ¢6ziim sart1 d = (a,b) nin ¢
yi bélmesi idi. O halde bu benzer denklemi

ax+ (-b)y=c
seklinde diisiinlirsek ¢ozlim sart1 (a,-b) | ¢ olmasi
olarak elde edilir. Tabii (a,-b) = (a,b) oldugundan
¢Ozlim sart1 a ile b nin obebinin ¢ yi bélmesi olarak
ta ifade edilebilir. ax + by = ¢ denkleminin genel

¢Oziimil t bir tamsay1 olmak iizere X = Xo + gt ve
Y=VYo- St oldugundan ax + (-b)y = ¢ denkleminin
genel ¢ozlimii t bir tamsay1 olmak lizere x = xo - gt

vey=yp- St seklinde bulunur.
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