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Soru 1) Ci4 x Cs direk garpim grubunun Cs x Cr'ye
izomorf olup olmadigini agiklayiniz. Bu grup devirli midir?
Neden?

(2,7) = 1 olup C14 = C2 x C7 oldugundan
C1axC3=CoxCrxC3=CexCr
yazilabilir. Ayni zamanda (6,7) = 1 olup
Cox C7=Cs
yazabiliriz ve bu da devirli gruptur.

Soru 2) A, Sy'in normal altgrubu mudur? Sy/A, bolim
grubunu belirleyiniz. Bu grup hangi gruba izomorftur?
Neden?

An Sy'in iki indeksli bir altgrubudur. Clnki JAn| = nl/2, |Sn| =
n'dir. indeksi iki olan altgruplar normal altgrup olacagindan
An, Sy'in iki indeksli bir normal altgrubudur. O halde bélim
grubu olusturulabilir ve bolim grubu iki elemanhdir. Yani
C2 devirli grubuna izomorftur.

Soru 3) Bir devirli grubun her boliim grubunun
degismeli oldugunu agiklayiniz.

Her devirli grup degismelidir. Ayrica her degismeli grubun
bolim grubu da degismeli oldugundan her devirli grubun
her bélim grubu da degismelidir.

Soru 4) D, dihedral grubunda neden esit sayida donme
ve yansima bulundugunu agiklayiniz. Donmelerin kiimesi
mi, yansimalarin kiimesi mi bir altgrup olusturur? Bu
altgrup normal midir? Neden?

Dn dihedral grubu, bir dlizgin n-genin tim simetrilerinin
grubudur. Yani donmeler ve yansimalardan olusur. Bir
diizgiin n-genin n tane dénmesi vardir. iki dénmenin
carpimi bir donme olup donmelerin kimesi kapalidir ve bir
alt grup olusturur. Ancak iki yansimanin carpimi bir
donme oldugundan yansimalarin kimesi kapali degildir.
Donmelerin kimesi Cy olup Dy'in yarisi buyukligundedir
ve dolayisiyla indeksi ikidir. iki indeksli bir altgrup
oldugundan normaldir.

Soru 5) Bir R halkasinda iki elemanin garpimi etkisiz
eleman ise bg elemanlardan en az biri etkisiz eleman
olmali midir? Ornek veriniz.

Olmak zorunda degildir. Ornegin Zs halkasinda 3.4 = 0
olmasina ragmen ne 3, ne de 4 etkisiz eleman olan
sifira esit degildir.
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