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Soru 1) A = (0,2] kimesinin ayrik metrige gore
baglantililigini inceleyiniz.

Ayrik metrige gore tim kimelerin hem acik hem de
kapali olduklarini biliyoruz. Dolayisiyla G = (0,1) ve
H = [1,2] secersek G ve H, birlesimleri A ve
kesisimleri boskiime olan ve her biri A ile kesisen iki
acik kumedir. Yani G ve H, A nin bir ayrigimidir.
Sonu¢ olarak A kumesi ayrik metrikte baglantili
degildir.

Soru 2) (X,d) metrik uzayinda baglantili iki
kiimenin birlesimi baglantili olur mu? Ornek
vererek agiklayiniz.

Olabilir de olmayabilir de.

Ornek olarak (R,d) alisiimis reel uzay olsun. A =
(0,1) ve B = (2,3) kiimeleri baglantili olmasina karsin
birlesimleri baglantili degdildir. Ama ayni uzayda A =
(0,2) ile B = (1,3) kimelerini alirsak A ile B’nin
birlesimi (0,3) baglantili kimesidir.

Soru 3) (X.d) metrik uzayinda ayrimamis
baglantil iki kiimenin birlesimi baglantili olur mu?
Agiklayiniz.

Olur. Tersine A ve B ayrimamis baglantili
kimelerinin birlesimi baglantisiz olsaydi; AUB nin G
ve H acik kiimelerinden olusan bir ayrisimi olurdu. A
baglantili oldugundan ya G’de ya da H'ta kalirdi. B
de benzer sekilde. Eger A, G’de, B ise H'ta kalsa (ya
da tam tersi) bu durumda
(AUB)NnG=A,(ALB)nH=B
olurdu ve bu G ve H kumelerinin AUB’nin bir
ayrigimi olusu ile celigirdi.

Soru 4) X = {a,b,c,d.e} lizerinde t = {9, X, {a}, {b},
{c}, {a,b}, {a,c}, {b,c}, {ab,c}} topolojisi ve A =
{a,c,e} kimesi veriliyor. A kimesinin igini, disini,
sinirin,  yigilma  noktalarint  ve  kapanigini
belirleyiniz.

A’ninici {a,c},

A’nin disi {b},

A’nin siniri {d,e},

A’nin yigilma noktalari kimesi {d,e},
A’nin kapanisi {a,c,d,e}

Soru 5) X = {a,b,c,d} iizerinde t = {¢, X, {a}, {b},
{a,b}} topolojisi ve Y = {x,y,z,t} lizerinde n = {¢, Y,
{x}, {z}, {x.z}, {xy.z}} topolojisi verilsin. f
fonksiyonua -y, b - x, ¢ —> y ve d - x seklinde
olsun. f siirekli midir? Agiklayiniz.

i) = ¢, FH(Y) = X, F1({x}) = {b,d}, F({z}) = ¢,
f1({x,z}) = {b,d}, fX({x,y,z}) = {a,b,c,d} oldugundan
tim n-agik kimelerin f altindaki ters resimleri t-agik
degildir. Ornegin {x} agiginin ters goriintiisii olan
{b,d}, ’da degildir. Dolayisiyla f surekli degildir.
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