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Soru 1) CsxCs direk garpim grubunda hangi|Soru 4) 16 elemanh cismin elemanlarini
mertebelerden  kagar eleman  bulundugunu |belirleyiniz.

belirleyiniz.

CsxCs grubu 25 elemanhidir. O halde Lagrange teoreminin
sonucu olarak bulundurdugu elemanlarin mertebeleri 1, 5 veya
25 olabilir. Mertebesi 25 olan bir eleman olsydi grubu uretirdi
ve bu grup Cas devirli grubuna izomorf olurdu. Halbuki 5 ile 5
aralarinda asal olmadiklari i¢in bu mumkun degildir. Mertebesi
1 olan tek eleman e oldugundan geriye kalan 24 elemanin
mertebesi 5 olur.

Soru 2) Bir R halkasinda (a+b)? = a? + 2ab + b?
6zdesligi her zaman gegerlimidir? Agiklayiniz.

(atb)?2 = (atb)(atb) =a.a+ab+ba+bb
=a’+ab+b.a+b?

olup ab = b.a olmasi durumunda bu ozdeslik gegerli

olacagindan R halkasinin degismeli olmasi durumunda

0zdesligin de gegerli olacag agiktir.

Soru 3) Ss3
gosteriniz.

grubunun degismeli olmadigini

S3={e, a, a2, b, ab, a?b} seklinde olup a, eskenar tiggenin 120
derecelik dondurtlmesi, b ise herhangi bir simetri ekseninde

2 3 1 2 3
veb= olsun.
31 1 3 2

1 2 3 1 2 3
b= ba= lup degisme ozelligini
a (3 ) J ve b.a (2 3] olup degisme dzelligini

saglamayan iki eleman buldugumuzdan grup degismeli
degildir.

. 1
yansimasi alinabilir. a = [2

16 elemanli cisim 2 elemanli GF(2) = {0, 1} cismine dérdlnci
dereceden indirgenemeyen bir polinomun bir o koku katilarak
elde edilebilir. Yani

GF(24) = {atbatca?+dad: a, b, ¢, d € GF(2)}
={0,1, o, 02, a3, 1+a, 1+a2, 1+a3, ato?, ata?,
o2+o3, 1+ata?, 1+ot+ad, 1+o2+a3, ato?+osd,
1+ataltod)
olur.

Soru 5) GF(9) cismi, GF(3) cismine x%+x+2
polinomunun bir koki olan o katilarak elde
edilmis olan {0,1,2,a,1+0,2+a,20,1420,2+20} cismi
olsun. Bu cisimdeki elemanlarin terslerini
belirleyiniz.

11 = 1 oldugu asikardir. 2.2 = 1 (3) oldugundan 2-' = 2 de
2
aciktir. a’'nin tersini bulmak igin 12L&_1=—0€—1—l
(04 (04 o
o 1 1 1 .
oldugundan —=§(—a—1)=—1(—a—1)=1+cx elde edilir.
(04

1 —a’-a-1 -o’+2a-1
olarak = =
2+a 2+a

Benzer olup

-1+a

2_
_iorl:_(a_l)zl_azum elde edilir. Son
o —

olarak (20.)" =2+2a olarak elde edilr.
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