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Soru 1) Bir R halkasinda sadelestirme kural-
lar1 gergekleniyorsa bir tamlik bélgesi oldugu-
nu gosteriniz.

R‘de sadelestirme kurali gecerli olsun. R’de

sifirdan farkli r ve a elemanlarinin r.a = 0 olacak

sekilde bulundugunu varsayalim. Bu durumda
ra=0=r.0

esitliginden a = 0 bulunur ki bu bir geliskidir.

Soru 2) 12 ve (11 halkalarindaki birimleri be-
lirleyiniz.

Un halkasindaki birimler n ile aralarinda asal olan
ve 1 ile n-1 arasinda kalan tium tamsayi-lardir. O
halde Ui1’deki birimler 1, 2, 3, 4,5, 6, 7, 8, 9, 10;
(11’deki birimler ise 1, 5, 7 ve 11°dir.

Soru 3) f(x) ya da g(x) sabit olmamak izere,
R = [4[x]de x3 = f(x)g(x) seklinde bir ¢arpan-
lara ayirmanin miimkiin oldugunu gosteriniz.

f(x) = x2, g(x) = x olmak lUzere f(x).g(x) = x3 olur.
(baska f ve g fonksiyonlari da bulunabilir.)

Soru 4) R = [I[x] halkasinda x ve 2 polinomla-
rinin aralarinda asal oldugunu; bununla birlik-
te

1= x.f(x)+2.9(x)
olacak sekilde f(x) ve g(x) e ([x] polinomlari-
nin bulunamayacagini gésteriniz.

X ve 2 polinomlarini bodlen sabit diginda bir
polinom bulunamayacagindan bu iki polinom
aralarinda asaldir.

1 bir tamhk bolgesi oldugundan sifir bolensiz-
dir. Yani sifirdan farkh sayilarin carpimi hep
sifirdan farkhdir. Bu yuzden verilen esitligin sol
tarafi sabit olup derecesi sifirken sagdaki
ifadenin derecesi daha buyuktir. Bu ylizden bu
Ozellikte polinomlar bulunamaz. Ama ornegin n

asal degilken (1, halkasinda bu tir polinomlar
bulunabilir.

Soru 5) R bir tamlik bélgesi, f, g € R; u, v €
R igin f = ug ve g = vf seklinde sifirdan farkli
elemanlar olsun. u ve vnin R'de iki birim
oldugunu ispatlayiniz.

f = ug degeri
konuldugunda

g =vf=v(ug) = (vu)g
olacagindan vu = 1 olmalidir. Bu da u ve v'nin
birer birim oldugunu gosterir.

g = vf egitliginde yerine
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