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Soru 1) X bos olmayan bir kiime olmak iizere X
tizerinde t = {9, A| A’ = X\A sayilabilir} sayilabilir
timleyenler topolojisi veriliyor. Bu topolojinin
kapali kiimelerini belirleyiniz.

¢’nin timleyeni X kapali bir kimedir. Bunun disinda agik
kimelerin timleyeni olan kapali kimeler sayilabilir
oldugundan X uzayindaki kapali kiimeler sayilabilir olan
tum kumelerdir.

Soru 2) 1. sorudaki sayilabilir tiimleyenler
topolojisinde hangi dizilerin yakinsak oldugunu
belirleyiniz. Sebebini agiklayiniz.

(Xn) = x olsun. A = { Xn | Xn # x } kUmesi (x») dizisinin bir
alt kimesidir. Her dizi sayilabilir oldugundan altkimesi
olan A kimesi de sayilabilirdir. Topolojinin tanimi geregi
A = X\A € 1 olur. x ¢ A oldugundan x € A’ve A’ e 1
oldugundan A’ kimesi x noktasinin bir komgulugudur. O
halde belli bir ny’dan sonraki tim x, elemanlarnr A’
kiimesinde kalir. Ancak A’ = {x} olup dizinin ng'dan
sonraki tum elemanlari x olur. Yani sayilabilir
timleyenler topolojisinde yakinsak olan diziler hemen
hemen sabit dizilerdir.

Soru 3) A € 1t ise A n 8(A) = ¢ oldugunu
gosteriniz.

0
A agik olsun. A = A olur. Her topolojik uzayda her bir
kimenin ici, sinir ve disi ayrik oldugundan

Z NO(A)=ANJdA) =0
olur.

Soru 4) Bir topolojik uzayda bos olmayan bir
kimenin disi kapal olabilir mi? Tartiginiz.

Her topolojik uzayda bir kiimenin disi timleyeninin igi
oldugundan ve i¢ acik kime oldugundan dis ta acgik bir
kimedir. Kapall olabilmesi igin kimenin digi, acik
olmasinin yanisira ayni zamanda kapali da olmalidir.
Bu da bir kimenin hem agik hem kapali olmasi
anlamina gelir ki bu ancak ayrik topolojide mumkundur.

Soru 5) X: ayrik olmayan topolojik uzay olsun.
Herhangi bir f:X:—X: fonksiyonunun siirekliligini
inceleyiniz.

X: = {¢,X} oldugundan hem tanim hem de goérinti
uzayindaki topoloji iki elemanlidir: ¢ ve X. f1(¢) = ¢ ve
f1(X) = X olup aciklarin ters gorintileri acgik
oldugundan f ne olursa olsun sireklidir.




