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Soru 1) © = {¢, R, Ai = (i,©) : i bir irrasyonel sayi}
ailesinin R reel sayilar kiimesi iizerinde bir topoloji
olup olmadigini belirleyiniz.

T3) aksiyomunda sorun gikar ve bu bir fopoloji degildir.
Gergekten de A; = (i,©) araliklarini i > 1 olacak sekilde
segersek bunlarin birlesimi (1,0) arahgini verir ki 1 bir
irrasyonel say! olmadigindan bu birlesim topolojide kalmaz.
Yani t bir topoloji degildir.

Soru 2) f : X —» Y fonksiyonu bog olmayan bir X
kimesinden (Y,p) topolojik uzayina olsun. Ayrica t,
Y'nin agik alt kimelerinin ters resimlerinin ailesi
olsun. Yani t = {f(U) : U e p} olsun. t'nun X iizerinde
bir topoloji olup olmadigini belirleyiniz.

T1, T2 ve T3 aksiyomlar: kolayca gdsterilebilir. Dolayisiyla
bu uzay bir topolojik uzaydir.

Soru 3) Sonlu bir X kimesi izerindeki sonlu
timleyenler topolojisinin X izerindeki ayrik topoloji
oldugunu gosteriniz.

X sonlu oldugundan her bir kiime ve tiimleyeni de sonludur.
Ayrica bogkiime de sonlu olup topolojidedir. Dolayisiyla her
bir kiime topolojinin elemanidir ki bu da topolojinin aslinda
ayrik topoloji oldugunu gésterir.

Soru 4) X = {abc} lzerinde t = {$X[{a},
{a,b}{c}{a,c}} topolojisi, Y = {x,y,z} lizerinde p =
{0.Y{x}{y.z}} topolojileri veriliyor. f X > Y
fonksiyonu f(a) = y, f(b) = x, f(c) = y seklinde
tanimlansin. f siirekli midir? Agiklayiniz.

f altinda p topolojisindeki agiklarin ters gériintilerinin <
topolojisinde bulunmalari gerekir. Ancak f({x}) = {b} olup
{b} kiimesi t topolojisinde bulunmadigindan f siirekli
degildir.

Soru 5) X = {ab,c,d} kimesi lizerinde t = {$,X{a},
{a,b}{c,d}{a,c,d}} topolojisi veriliyor. (X,x) bir
Hausdorff uzayr midir?

Hausdorff uzay: olabilmesi igin her farkli nokta giftinin
ayrik agtk komsuluklarinin olmasi gerekir. Topolojide
komguluklar topolojinin elemanlaridir. Ornedin a ile ¢
noktalarini alirsak a'yi bulunduran agiklar X, {a}, {a,b} ve
{a,c,d} olup c'yi bulunduranlar X, {c,d} ve {a,c,d}dir. {a} N
{cd} = ¢ olup a ile c noktalarinin kesismeyen birer
komsuluklari mevcuttur. ¢ ile d noktalarini alirsak c'yi
bulunduran agiklar X, {c,d} ve {a,c,d}; d'yi bulunduranlar X,
{c.d} ve {a,.c,d} olacagindan c'yi ve d'yi bulunduran ve
kesismeyen iki agtk kiime bulunamaz. O halde bu uzay bir
Hausdorff uzay: degildir.
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