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Soru 1) Bir metrik uzayda yakinsak bir dizinin
limitinin tek oldugunu gosteriniz. Boyle bir dizinin
yigilma noktalari hakkinda ne diyebiliriz?

iki

yakinsadigini varsayalim. Dolayisiyla, verilen her

Tersine (xn) dizisinin a ve b gibi noktaya

¢>0 sayisina karsilik, her n > n; icin d(xna)< &/2
olacak bigiminde bir n1eN ve her n > n; icin d(xn,b)<
¢/2 olacak bigiminde bir neN vardir. Eger n, =
max{ni,nz}olarak secilirse, her n > ng igin

d(a,b) < d(a,xn) + d(xn,b) < €2+ e/l2=¢
elde edilir, £>0 sayisi keyfi oldugundan d(a,b) = 0 ve

dolayisiyla a = b dir.

Soru 2) f:X4 — Y bir esmetri ise .Yy — X4 nin de
bir esmetri oldugunu gésteriniz.

f: Xd — Ym bir esmetri ise her a, b € X igin d(a,b) =
m(f(a),f(b)) demektir. f-1 in esmetri olmasi icin her c,
d € Y i¢in m(c,d) = d(f-1(c),f-1(d)) olmasi gerekir.
c=f(a) ve d=f(b) alinirsa bu son esitlik m(f(a),f(b)) =
d(f-1(f(a)),f-1(f(b))) halini alir ki bu da m(f(a),f(b)) =
d(a,b) olup olmadigi anlamina gelir. Bu ise f esmetri

oldugundan zaten dogrudur.

Soru 3) (X,d) ayrik metrik uzay ve Y bog olmayan bir
altkiime ise ¥ tam uzay olur mu? Agiklayiniz.

Ayrik metrik uzaydaki her kimenin hem acik hem de
kapali oldugunu biliyoruz. Ayni zamanda ayrik metrik
uzay tam uzaydir. Tam uzaylarda sadece kapali
altuzaylarin tam oldugu sonucuna gore bos olmayan
her altkime kapali olacagindan ayni zamanda tam

da olur.

Soru 4) X =[0,1] iizerinde ayrik metrik olsun. A = {1,
4. 1/9, 1/16, ..} kimesinin kompakt olup olmadigini
agiklayiniz.

Ayrik metrik uzayda bir noktanin 1 yaricapli agik

komsulugu sadece merkezdeki noktadan

olusacagindan,

A={D(1/n2,1):n=1,2,3,..}
= {{1}, {1/4}, {1/9}, ...}

ailesi A kumesinin bir acik ortisudur. Ancak bu
ortiinun hicbir sonlu alt ortisundn bulunamayacagi
aciktir. O halde A kompakt degildir.

Soru 5) Siirekli bir fonksiyon agik kiimeleri acik
kiimelere  gotiirmek  zorunda midir?  Ornekle
agiklayiniz.

Hayir. Ornegin f: R » R, f(x) = ¢ sabit fonksiyonu
R (zerindeki metrik uzaylar ne olursa olsun surekli
oldugu halde, acik kimeleri {c} tek nokta kimesine

gOturdr ki bu da kapaldir.
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