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Soru 1) Bir R tamlik bélgesinde sadelestirme
kurallarinin gergeklendigini gosteriniz.

R bir tamhk bélgesi olsun. ra=rb ve r =0
olsun. Bu durumda r(a-b) = 0 dir. R bir tamlik
bélgesi oldugundan a-b = O olmaldir. Yani a=b
olur.

Soru 2) R = Zg[x]'de birim olup sabit olmayan
bir polinom bulunuz.

Ze bir cisim olmadigindan bdyle bir polinom
bulunamaz.

Soru 3) f(x) ya da g(x) sabit olmamak iizere,
R = Z4[x]de 3 = f(x)g(x) seklinde bir ¢arpan-
lara ayirmanin miimkiin oldugunu gosteriniz.

f(x) = 2x+3 ve g(x) = 2x+1 alinirsa Zi[x]de
f(x)g(x) = 1 oldugu goriiliir.

Soru 4) F bir cisim olsun. p(x) € F[x] alahm.
(p(x)) bir asal ideal ise p(x)in indirgenemez
oldugunu gosteriniz.

Tersine  p(x)in  indirgenemez  olmadigini
varsayalim. Bu durumda d(a) < d(p) ve a(b) < o(p)
olmak lizere p polinomu

p(x) = a(x).b(x)

seklinde garpanlarina ayrilabilir. (p) deki sifirdan
farkli her polinomun derecesi d(p) den biiyiik ya
da esit oldugundan ne a nin ne de b nin (p) de
kalmadigi gérdiiliir. Yani (p) bir asal ideal degildir.

Soru 5) Bir R halkasinda bir I ideali herhangi
bir birimi bulunduruyorsa I = R olmasi
gerektigini gosteriniz.

u, R halkasindaki bir I idealinde kalan bir birim
olsun. Yani u.v = 1 olacak sekilde I'da kalan bir v
elemani mevcut olsun. u ve v, T'da kaldigindan ve I
bir ideal oldugundan u.v g¢arpimina esit olan 1
elemani da I'da kalacaktir. I < R oldugu agiktir. O
halde gdstermemiz gereken R < I oldugudur.
Bunun igin bir a € R alalim. a = a.1 olup a R'de; 1 de
TI'da kaldigindan ideal tanimi geregi a da I'da
kalacaktir. Yani R < I olur. O halde I = R'dir.
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