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Soru 1) Siirekli bir fonksiyonun diizgiin
sirekli olmasi gerekir mi? Agiklayip ornek
veriniz.

Bir f fonksiyonunun surekli olmasi onun
dizgun surekli olmasini  gerektirmez.
Ornegin, X = {1, 2'7'... }ve Y = N (izerinde
aligilmis metriklerin oldugunu varsayalim.

W=

f: X >, f(x) = * bigiminde tanimlanan f
fonksiyonu, Y ve Xin her alt kiUmesi
indirgenmis metrige gore acik oldugundan
ve dolayisiyla acgiklarin ters goruntuleri hep
acikk olacagindan sureklidir, ancak f
fonksiyonu duzgun surekli degildir.

Soru 2) f: X4 = Ym bir homeomorfizm ise f ve
! fonksiyonlari agiklari agiklara gétiirir mi?
Aciklayiniz.

Bir homeomorfizmin hem kendi hem de tersi
slreklidir. Kendi sirekli oldugundan f1
aciklari acgiklara goturar (yani f altinda
aciklarin ters goruntiasu aciktir). Tersi surekli
oldugundan da f agiklari agiklara gotarur.

Soru 3) Alisilmig irrasyonel sayilar kiimesinin
tamhigini inceleyiniz.

an = 1/+/n (veya benzeri bir dizi) alinirsa bu
bir  Cauchy dizisidir ve elemanlari
irrasyoneldir. Ancak limiti O olup rasyoneldir.
O halde irrasyonel sayilar kimesi aligiimis
metrige gore tam degildir.

Soru 4) Bir tam uzayda her A kiimesinin
kapanisinin da indirgenmis metrige gore tam
olup olmayacagini tartiginiz.

Bir tam uzayin kapali alt uzaylari tam
oldugundan ve her kimenin kapanigi da
kapal bir kime oldugundan kapanis kimesi
her zaman bir tam alt uzay olusturur.

Soru 5) Ayrik metrik uzayda hangi kiimelerin
kompakt  oldugunu  agiklamali  olarak
belirleyiniz.

Ayrik metrik uzayda tek nokta kumeleri
aciktir  (ayni  zamanda kapalidir da).
Dolayisiyla sonsuz 6geli bir A kimesinin bir
ortusu de tek tek her bir a € A noktasinin
olusturdugu {a} kimelerinden olugsmaktadir.
Bu Ortlnin  sonlu  bir alt ortdsunu
aldigimizda bazi {a} acik kimelerini
almamis oluruz ki bu da A kiimesinin bazi
elemanlarinin  ve sonugta A kumesinin
ortulemeyecegini gosterir. Dolayisiyla ayrik
metrik uzayda sonsuz kuUmeler kompakt
olamaz. Sonlu kimeler her metrik uzayda
oldugu gibi kompakttirlar.
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