MAT 3035 METRIK UZAYLAR IT FINAL SORULARI
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Soru 1) Q' irrasyonel sayilar kiimesi R aligiimis
uzayinda baglantili midir? Agiklayiniz.

G = (-»,1) ve H = (1,0) kiimeleri bu uzayda agiktir. G ile
H’m birlesimi A = Q’yu orter. G ile H kesismez. Ayrica G
ve H’in Q’nun elemanlarini bulundurdugu agiktir. O halde
G ve H kiimeleri A’nin bir ayrisimidir. Yani Q rasyonel
sayilar kiimesi R uzayinda baglantisizdir.

Soru 2) (X,d) ayrik metrik uzay ve Y bos
olmayan bir altkiime ise Y tam uzay olur mu?
Aciklayiniz.

Ayrik metrik uzaydaki her kiimenin hem agik hem de
kapali oldugunu biliyoruz. Ayni1 zamanda ayrik metrik uzay
tam uzaydir. Tam uzaylarda sadece kapali alt uzaylarin tam
oldugu sonucuna gore bos olmayan her altkiime kapali
olacagindan ayni zamanda tam da olur.

Soru 3) N dogal sayilar kimesi (zerinde
tanimh bir fonksiyonun siirekliligini inceleyiniz.

N {izerine indirgenmis metrige gore her alt kiime R’deki
agiklarla N’nin bir altkiimesinin kesisimi olacagindan agik
olacaktir. O halde N iizerindeki indirgenmis metrik ayrik
metriktir. Tanim kiimesi ayrik metrik olan her fonksiyon
altinda agiklarin ters goriintiileri de garanti olarak acik
olacaklarindan siirekli olacaktir.
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Soru 4) Uzunluk, alan, sinirhlik, kompaktlik,
baglantilihk, tamhk, aciklik ve kapalilik
kavramlarindan  hangileri  birer  meftrik

degismezidir?

Kompaktlik, baglantililik, agiklik ve kapalilik birer metrik
degismezidir. Uzunluk, alan, siirlilik ve tamlik ise birer
metrik degismezi degildir.

Soru 5) X = {a, b, ¢, d} lizerinde bir t = {¢, X,
{c}, {d}, {a,d}} ailesi veriliyor. En az sayida
altkiime ekleyerek t ailesini bir topolojiye
tamamlayiniz. Bu topolojide ne agik ne de
kapali olmayan kiimeleri belirleyiniz.

© = {¢, X, {c}, {d}, {a.d}, {c,d}, {ac,d}} bir topoloji
olmaktadir. Bu ailedeki kiimeler uzayin agiklarini; X, ¢,
{a,b,d}, {a,b,c}, {b,c}, {ab} ve {b} ise uzaymn kapal
kiimelerini belirler. O halde ne kapali ne de agik olan
altkiimeler {a}, {a,c}, {b,d}, {b,c,d} olur.
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