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Soru 1) Q iizerinde ¥2+2i—1 sayisinin cebirsel | Soru 4) Z halkasinda (8) idealini agik¢a yaziniz.
oldujunu gdsteriniz ve minimal polinomunu |Bu bir maksimal ideal midir?

belirleyiniz (i = -1).

X = J2+42i-1 ise x3 =2+ V2i-1ygy3.p=+2i-1
olur. Kare alinarak x® — 4x3 + 4 = 2i — 1 elde edilir. x®
— 4x3 + 5 = 2i yazilirsa x!2 — 8x% + 26x® - 40x3 + 25 =
-4 olur ve son olarak minimal polinom

x12 —8x° + 26x°% - 40x® +29=0
olarak elde edilir. Dolayisiyla bu sayl tamsayi
katsayili bir polinomun koékl oldugundan cebirseldir.

Soru 2) Zis'teki birimler nelerdir? Zis cebirsel
kapali midir?

Zy3 bir cisim oldugundan 0 digindaki tim elemanlar
birer birimdir. Katsayilari 1, 2, 3, ..., 12 olan tum
polinomlarin kokleri yine bu sayillar arasinda
olmayabilecegdinden bu cisim cebirsel kapali degildir.
Ornegin x>+2 = 0 denkleminin bu cisimde kalan bir
koku yoktur.

Soru 3) Bir R halkasindaki her asal I ideali bir
maksimal ideal midir?

Bu ifadenin sadece tersi dogrudur. Ornegin Z[x]
polinom halkasinda (x) asal idealdir ama maksimal
degildir.

(8) = {8n : n € Z}dir. Bu bir maksimal ideal degildir,
¢clnkl (2) ideali (8) idealini kapsayan bir maksimal
idealdir.

Soru 5) GF(27)'nin elemanlarini belirleyiniz.

GF(27) = GF(3®) cisim geniglemesi GF(3) = Z3 = {0,
1, 2} cisminden bir kiibik genislemeyle elde edilir. 3.
dereceden indirgenemeyen bir polinom olarak x® +
x? + x + 2 alinir ve bunun bir koékiine o denilirse
GF(3)’e a katillarak GF(27) elde edilecektir. Yani
GF(27) = {at+ba+ca? : a, b, ¢ € GF(3)}

=10, 1, 2, a, 1+a, 2+a, o?, 1+a?, 2+a?,
ot+a?,l+a+o?, 2+o+a?, 20402, 1+2a+0?, 2+20+0?,
o+20?, l+oa+20?, 2+a+20?, 204202, 1+20+20?,
2+20+202, 20, 1420, 2420, 202, 1+202, 2+202}
seklindedir.
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