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:e> grubunun kamutator

altgrubunu hesaplayiniz.

Ci2 grubu degismeli oldugundan ve degismeli
bir grupta tum kamutatorler etkisiz elemana esit
olduklarindan kamutatoér altgrubu {e} olur.

Soru 2) Zn halkasi bir cisim degilken n sayisinin
asal olamayacagini gosteriniz.

Olmayana ergi metodunu kullanacagiz. n = p asal
olsun. ik olarak Zynin sifir bdlensiz oldugunu
gOstermeliyiz (yani bir tamlik bdlgesi oldugunu). a
sifirdan farkl bir eleman olsun ve a.b = 0 oldugunu
varsayalim. p asal oldugundan bu ab = 0 (mod p)
anlamina gelir. Yani p|ab olur. p asal oldugundan ve
p, ayl boélmeyecek sekilde alindijindan p, b'yi
bdlmek zorundadir. Bu da b = 0 (mod p) anlamina
gelir. Yani sifir bélen yoktur. O halde Z, bir tamlik
bolgesidir. Her sonlu tamlik bolgesi bir cisim
oldugundan Z; bir cisimdir.

Soru 3) G bir grup olmak lizere

M(G) = {g € G: her x € G igin gx = xg}
kimesi G’nin merkezi olarak adlandirilir. M(Ds)
grubunu hesaplayiniz.

Ds = <a,b | a® = b? = (ab)? = e> oldugundan merkez
tanimina uyan tek eleman e’dir. Dolayisiyla M(Ds) =
{e}dir.

Soru 4) Bir R halkasinda her a, b € R igin
(a+b)3 = a®+3ab(a+b)+b3
Ozdesligi gecerli midir? Agiklayiniz.

(a+b)* = (a+b)(a+b)(a+b)

= (a?+ab+ba+b?)(a+b)

= a3+a?b+aba+ab?+ba?+bab+b?a+b?
olup halka degismeli degilken bu ifade istenen
ifadeden farklidir. Sadece degismeli bir halkada
istenen ozellik saglanir.

Soru 5) Z4 carpimsal devirli grubunda tim

elemanlarin mertebelerini ve terslerini

belirleyiniz.

Eleman mertebesi tersi
a 24 a®
a? 12 a??
03 8 GZI
04 6 020
a® 24 a’®
a® 4 at®
a’ 24 a’
08 3 alé
09 8 Cl15
c110 12 Cl14
Cl11 24 013
Cl12 2 012
Cl13 24 011
014 12 Cl10
Cl15 8 09
016 3 08
a’ 24 a’
018 4 06
a® 24 a®
020 6 04
021 8 Cl3
a?? 12 a®
a® 24 a
e 1 e
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