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Soru 1) 3 modunda 2'ye denk olan her bir
sayinin mutlaka 3 modunda 2'ye denk olan bir
asal garpani olmak zorunda midir?

A=3n+2= p™-p,"-....p,“ diyelim. pilerden higbiri
3 olamaz. Cunku A, 3 ile béllinlince 2 kalanini vermektedir.
O halde her bir p; ya 3s+1 ya da 3s+2 bigimindedir (seN).
Eger p/lerin hepsi 3s+1 seklinde ise A da ayni bigimde
olacaktir. O halde en az bir p; garpani 3s + 2 seklinde
olmalidir.

Soru 2) 36!+1 toplamini bélen en kiigiik asal
saylyi belirleyiniz ve sebebini agiklayiniz.

Wilson teoremi geregi (p-1)'=-1 (p)'dir. Yani (p-1)!+1=0 (p)
geregi p'nin (p-1)!+1 toplamini bélen bir asal sayi oldugunu
sOyleyebiliriz. p = 37 igin 37, 36!+1 toplamini bélen bir asal
sayidir. 36! = 36.35. ... .3.2.1 oldugundan 37°den klguk her
asal sayi 36! sayisini boler. O halde bu sayinin bir fazlasi
olan 36!+1 sayisini bdlemez. Sonug olarak 37 verilen
toplami bolen en kiguk asal sayidir.

Soru 3) 101+77 ile 1011+99 sayilari arasinda
kag tane asal say! bulundugunu belirleyiniz.

1011+77 sayisi 77 ile, 1011+78 sayisi 78 ile ve bu sekilde
devam edilerek  1011+99 sayisi da 99 le
bolunebileceginden bu aralikta higbir asal say1 yoktur.

Soru 4) Ug tamsayinin kareleri toplami olarak
yazilamayan en kiiglik li¢ pozitif tamsayinin
toplami kagtir?

1=1+0+0, 2=1+140, 3=1+1+1, 4=4+0+0, 5=4+1+0,
6=4+1+1, 7 yazilamaz, 8=4+4+0, 9=4+4+1 =9+0+0,
10=9+1+0, 11=9+141, 12=4+4+4, 13=9+4+0, 14=0+4+1,
15 yazilamaz, 16=16+0+0, 17=16+1+0,
18=9+9+0=16+1+1, 19=9+9+1, 20=16+4+0, 21=16+4+1,
22=9+9+4, 23 yazilamaz. Dolayisiyla istenen toplam
7+15+23 = 45 olur.

Soru 5) x = a (99) ve x = a (101) kongriians
sisteminin ¢ozlimind belirleyiniz.

x=a (99) ise bir k tamsayisi igin x=a+99k yazabiliriz. Bunu
ikinci kongruansta yerine koyarsak a+99%=a (101) veya
denk olarak 99k=0 (101) elde ederiz. Buradan k=0

101

[(99,101)
tamsayisi igin k=101t seklindedir. Bu degeri x=a+99k
esitliginde yerine koyarsak x=a+99.101t elde ederiz. Denk
olarak x=a (99.101) elde ederiz.

J yani k=0 (101) elde edilir. O halde bir t
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